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1. Necht’ G je souvislý d-regulárńı graf.

(a) Dokažte, že G má největš́ı vlastńı č́ıslo d.

(b) Dokažte, že G je bipartitńı právě tehdy když nejmenš́ı vlastńı č́ıslo je rovno −d.

2. Rozložte následuj́ıćı matice na součin RJR−1, kde matice R je regulárńı a matice J je
v Jordanově normálńım tvaru. (
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 1 1 1

0 1 0
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3. Vymysleme společně, jak rozložit matici A na součin A = UTU , kde U je horńı trojúhelńıková

matice (čtvercová). Vyzkoušejte na př́ıkladech:2 1 0
1 2 0
0 0 4


 4 −2 4
−2 10 1
4 1 6


Muśı to vždy j́ıt? Muśı takové matice být pozitivně definitńı, to jest xTAx > 0 pro všechny
nenulové vektory x?
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