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Priklad 1. Naleznéte potenéni mnozinu mnozin X = {i € N: 4 <20,i =1 mod 5} aY = {0,{1},{2},{1,2}}.
Priklad 2. Jaka je kardinalita (velikost) potenéni mnoziny M v zavislosti na kardinalité mnoziny M samotné.

Piiklad 3. Je pravdivé tvrzeni, ze pro kazdé dvé mnoziny X a Y plati X = Y, pravé kdyz se rovnaji jejich
potenéni mnoziny? Pokud and, dokazte to, v opatném pripadé naleznéte protipiiklad.

Definice 1. Rekneme, Ze relace R C M x M na (koneéné) mnoziné M je
reflexivni, pokud pro kazdé m € M plati, ze (m,m) € R,
symetrickd, pokud pro kazdé (z,y) € R plati také, ze (y,z) € R,
(slabé) anti-symetricka, pokud (z,y) € R a zaroven (y,z € R), potom nutné plati z = vy,
tranzitivni, pokud kdykoli (z,y) € R a (y,z) € R, potom nutné také (z,z) € R.
Priklad 4. Naleznéte relaci (je-li to mozné), kterd
1. je anti-symetrickd i symetricka zaroven
2. je anti-symetrickd a neni symetricka
3. neni anti-symetricka, ale je symetricka
4. neni ani anti-symetrickd, ani symetricka

Piiklad 5. Méjme dvé relace R a S na téze mnoziné. Rozhodnéte zda jsou relace RU S, RN S, RAS, R\ S,
Ro S a R stejného typu jako relace R a S, jsou-li Ri S

1. reflexivni,
2. symetrické,
3. anti-symetrické,
4. tranzitivni.
Nezapomerite si u kazdého dobfe rozmyslet duvod vaseho tvrzeni (tedy bud dukaz nebo protipiiklad).

Piiklad 6 (Skladani relaci nekomutuje?). Naleznéte (kone¢nou) mnozinu M a relace R a S na této mnoziné
(pokud mozno se vyhnéte funkcim) takové, ze Ro S # S o R.

Definice 2. Definujme induktivné sklddani relaci na mnoziné takto R! = R a R"*!' = R"oRpron > 1 a
libovolnou relaci R na néjaké mnoziné.

Priklad 7 (DCV 1 — 5 bodu). Ukazte, ze pro kazdou relaci R na koneéné mnoziné plati, ze existuji m,n € N
takové, ze R"™ = R™. Lze toto tvrzeni dokdzat i bez ,omezeni* na koneénou nosnou mnozinu (zobecnit)?

Piiklad 8 (DCV 2 — 5 bodu). Ukazte, ze pro (ideélné co nejmensi) koneénou mnozinu M existuje relace R na
M takové, ze pro libovolné n < 1 je R™ # R"t1,

Priklad 9 (BONUS za ¢estné uzndni). Dokazte nebo vyvrafte tvrzenitko. Bud R anti-symetrickd relace na
mnozné, potom kazda jeji podrelace R C R je také anti-symetricka.



