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Piiklad 1 (Mentalni rozcvicka). Ukazte, ze Z netvorii téleso.

Piiklad 2. V prostoru R* zapiste vektor (—7, 12,2, —4)7 jako linearni kombinaci vektorii (—5,5,1, —1)7, (2, —5,0,2)7,
(3,2,0,—-2)T a (2,-3,1,1)T. Je toto vyjadieni jednoznacné?

Piiklad 3. Dokazte, ze pro kazdou mnozinu vektoru M plati L(L(M)) = L(M).
Piiklad 4. Dokazte, ze nasledujici tvrzeni o vektorech uq, ... uy jsou ekvivalentni:
a) Neexistuje netrividlni kombinace vektoru wui, ... u; ddvajici O.

b) Zadny z vektorti uy, ..., u, nelze vyjadfit jako linedrni kombinaci zbylych vektortl (rovnice u1 = agug + - - - +
apug a podobné nema feseni).

c) Yv € L(uy,...,ux) existuje pravé jedna linearni kombinace vektoru uy, ... uy, kterd ddva v.
Piiklad 5. Bud'te uy,...u linedrné nezavislé a u € L(ug,...,ug_1), potom i uq, ..., ug_1,u, + u jsou linedrné
nezavislé.

Piiklad 6. Ukazte, ze mnozina {(1,-1,2,-3),(1,1,2,0),(3,—1,6,—6)} nemd stejny linedrni obal jako mnozina
{(1,0,1,0),(0,2,0,3)}. Jako vektorovy prostor uvazte R*.

Piiklad 7. Méjme a,b, c € R dané. Jaka volba d zpusobi, ze nasledujici matice bude mit rank 1?7
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Priklad 8 (Zpét k ranku). Necht A, B € F"™*" je matice.
e Jaky je vztah mezi rank(A) a rank(—A)?
e Jaky je vztah mezi rank(A) a rank(kA), pro k € F?
e Je ngjaky vztah mezi rank(A), rank(B) a rank(A + B)?
Priklad 9. Naleznéte béze vektorovych prostoru (ovérte, ze se jedna o vektorové prostory) a urcete jejich dimenzi:

e Polynomt stupné nejvys 3 nad R, které maji jako koten 7 - tedy (Vp)(p(7) = 0).

e Polynomu stupné nejvys 3 nad R, pro které plati (Vp)(p(7) = 0&p(5) = 0).
e Polynomu stupné nejvys 3 nad R, pro které plati (Vp)(p(7) = 0&p(5) = 0&p(3) = 0).

e Polynomu stupné nejvys 3 nad R, pro které plati (Vp)(p(7) = 0&p(5) = 0&p(3) = 0)&p(1) = 1).



