Piiklady

Piiklad 1. Rozhodnéte, zda plati, Ze ve stromé mezi kazdymi dvéma vrcholy existuje praveée
jedna cesta.

Piiklad 2. Rozhodnéte, zda plati, opac¢né tvrzeni v predchozim ptikladu.

Piiklad 3. Rozhodnéte, zda plati, Ze ve stromé mezi kazdymi dvéma vrcholy stejného stupné
existuje pravé jedna cesta.

Piiklad 4. Rozhodnéte, zda plati, opac¢né tvrzeni v predchozim piikladu.

Piiklad 5. Rozhodnéte, zda plati néasledujici tvrzeni. Posloupnost kladnych celych éisel
(di,dsg,...,dy) je skére stromu, pravé tehdy kdyz Zie[n] di =2(n—1).

Piiklad 6. Saturovany uhlovodik je molekula C,, H,,, kde kazdy uhlik je m4a 4-vazby, zatimco
vodim praveé jednu (vSechny vazby uvazujme jednoduché). Dale pak zddna sekce atomu netvoii
cyklus. Ukazte, ze takovato molekula existuje pro m = 2n + 2.

Priklad 7. Naleznéte dva (co nejmensi?) neizomorfni grafy se stejnym skore.

Ptriklad 8. Pro kazdé n naleznéte posloupnost celych ¢isel (ag, ag, . .., ay,) spliujici pro kazdé

i vztahy 1 <a; <n—1a?2| Zie[n] a; kterd neni skére zddného grafu.

Priklad 9. Bud G = ([n], E) graf. Definujme nyni S¢ = {(4,7): {i,j} € E} jako mnozinu
transpozic (permutaci prohazujicich dva prvky). Déle pak mnozinu Pg jako mnozinu permu-
taci generovanych transpozicemi S.
Pro jaké grafy plati, ze |Pg| = n!?

Definice. Line graf L(G) ma za vrcholy hrany grafu G a 2 vrcholy v L(G) reprezentujici
hrany e, f € V(G) jsou spojeny pokud hrany e a f sdileji vrchol.

Priklad 10. Ukazte, ze pokud je graf G eulerovsky, pak i jeho line graf L(G) je eulerovsky.
Priklad 11. Ukazte, ze linegraf neobsahuje K7 3 jako indukovany podgraf.

Priklad 12. Ukazte, ze kazdy graf, jehoz vSechny vrcholy maji stupen alespon d, obsahuje
cestu na d + 1 vrcholech jako podgraf.



