Sedma série domacich ukola

Piiklad 1. Necht G = (V, E) je graf. Rekneme, Ze mnozina hran M C E tvoii
mazximdlni pdrovdnt, pokud M je parovani a pokud pro libovolnou hranu e € E\ M
plati, ze M U{e} neni parovani. Ozna¢me m(G) velikost nejvétsiho parovani v G a
m* (@) velikost nejmensiho maximalniho parovani v GG. DokaZte, Ze pro kazdy graf
G plati m(G) < 2m*(G) a ze existuji grafy, pro které plati m(G) = 2m*(G).

Priklad 2. Necht G je bipartitni graf, jehoz kazdy vrchol mé stupen nejvys d.
Ukazte, ze hrany G lze obarvit pomoci nejvyse d barev tak, ze zadné dvé hrany
sdilejici spole¢ny vrchol nemaji stejnou barvu. (MuzZete k feSeni vyuzit vysledek
ze cviceni, kde se toto tvrzeni dokézalo pro d-regularni bipartitni grafy.)

Piiklad 3. Dokazte nasledujici ‘Tutteovu vétu s deficitem’ Necht G = (V| E)
je graf a necht pro libovolnou mnozinu W C V plati, ze graf G — W ma nejvys
|W|+ 10 komponent s lichym poc¢tem vrchola. Potom G mé péarovani, jehoz hrany
obsahuji dohromady alespon |V| — 10 vrcholi G. Pokud vam to k dikazu pomtze,
muzete predpokladat, Zze G mé sudy pocet vrcholi.



