Sesta série domacich tkola

Piiklad 1. (Priklad nacaty na cviceni) Necht A je matice nezapornych realnych
¢isel tvaru n xn takova, ze soucet kazdého fadku i sloupce A je roven jedné. Ukazte,
7ze v A lze najit n kladnych prvka, z nichz zadné dva nelezi ve stejném radku ani
sloupci.

Piiklad 2. Necht k je pfirozené Cislo a necht B je konefnd mnozina bodu v
roviné, kterd ma tu vlastnost, ze kdyz z B vybereme libovolnych k£ + 1 bodu, tak
mezi vybranymi body budou alespon dva leZet na spole¢né vodorovné nebo svislé
piimce. Dokazte, Ze existuje k pfimek pi,...,px, kazdd z nich vodorovna nebo
svisla, jejichz sjednoceni obsahuje vsechny body z B. Zd&-li se vam piiklad tézky,
zkuste tvrzeni dokazat aspon pro néjaké konkrétni hodnoty k.

Pi#iklad 3. Najdéte nekonecny systém mnozin M = {M;, i € N}, ktery spl-
fiuje Hallovu podminku (tj. pro kazdé k € N obsahuje sjednoceni libovolné k-tice
mnozin z M aspon k prvkil), ale nemé systém raznych reprezentanti. Obtiznéjsi
tloha: ukazte, 7ze pokud M = {M;, i € N} je nekoneény systém mnozin spliiu-
jici Hallovu podminku a navic kazda mnozina M; je konecna, tak M ma systém
riznych reprezentantu.



