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P°íklad: dokaºte, ºe funkce z mnoºiny {1} ∪ {sin(nx), cos(nx);n ∈ N} jsou
navzájem ortogonální a spo£ítejte jejich normy.

P°ipomenutí v¥ty o zám¥n¥ (stejnom¥rné) limity a Riemannova integrálu, ve
verzi pro posloupnosti a pro °ady. Zd·vodn¥ní, ºe verze pro °ady plyne z verze
pro posloupnosti.

P°íklad: najd¥te p°íklad posloupnosti funkcí fn na kompaktním intervalu [a, b]

takových, ºe fn konvergují k limit¥ f lokáln¥ stejnom¥rn¥ na (a, b), ale
∫ b
a
fn

nekonvergují k
∫ b
a
f .

P°íklad: ukaºte, ºe pokud trigonometrická °ada
∑
n≥1 an sin(nx) + bn cos(nx)

konverguje k limit¥ f stejnom¥rn¥ na [−π, π], pak tato °ada je Fourierovou °adou
f , tj. platí an = 1

π

∫ π
−π f(x) sin(nx) dx a bn = 1

π

∫ π
−π f(x) cos(nx) dx.

P°ipomenutí Weierstrassovy v¥ty (o posloupnosti derivací), ukázka pouºití pro
zám¥nu derivace a limity a pro zám¥nu primitivní funkce a limity.

P°íklad: rozhodn¥te, v kterém bod¥ má derivaci funkce f(x) =
∑
n≥1

sin(nx)
n3 .


