Domaci tkoly z diskrétni matematiky
4. série

e Své odpovédi nezapomeiite zduvodnit.

e Regent odevzdejte nejpozdéji ve stfedu 14. prosince.

Priklad 1. Necht k > 2 je pfirozené &islo.

e Dokazte, Ze kazdy graf, jehoZ vSechny vrcholy maji stupen aspon k, obsahuje kruznici na aspoin £+ 1 vrcholech.
[2 body| (Ndpovéda: pokud se vam nedaii najit dlouhou kruinici, zkuste aspori najit co nejdelsi cestu.)

e Najdéte graf, jehoz vSechny vrcholy maji stupein aspon k a ktery neobsahuje kruznici na vice nez k + 1
vrcholech. [1 bod|

Priklad 2. Mé&me danu mnozinu n vrchola V = {1,2,... ,n}.

e Kolik existuje na mnozing vrcholi V' graft, které jsou izomorfni grafu P,, tj. cesté s n vrcholy? [2 body]

e Kolik existuje na mnoziné vrcholt V' grafa, které jsou izomorfni grafu C,,, tj. kruZnici s n vrcholy? [2 body]

(Napiiklad pro n =4 mdme 12 grafi izomorfnich Py a 3 grafy izomorfni Cy, jak ukazuje ndsledujici obrdzek.)
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Piiklad 3. DokaZzte, Ze na mnoziné vrchola V = {1,2,3,...,n}, kde n > 1, existuje piesné 2("2") grafi, které maji
v8echny stupné sudé. [3 body| (Ndpovéda: sestrojte bijekci, kterd libovolny graf na mnoZiné vrcholid {1,2,...,n—1}
zobrazi na graf na mnoziné vrcholit V- majici viechny stupné sudé.)




