Desata série domécich kol
verze pro cviceni v patek od 10:40

e Reseni dodejte nejpozdéji ve ¢tvrtek 12. kvétna.

e Prejete-li si mit své bodové zisky zvefejnény na webu cviceni, dejte mi védét. Mizete si pripadné
zvolit prezdivku.

e Cislo v ramecku u zadéani oznac¢uje bodové ohodnoceni piikladu.

1. V tomto pfikladu uvazujeme &tvercové tabulky rozdélené na N x N poli¢ek obarvenych b barvami.
Pripomenime definici podtabulky ze cviceni: podtabulku tvaru k x k v néjaké tabulce tvaru N x N
ziskame tak, Ze v pivodni tabulce vybereme libovolnych & Fadki a k sloupci (ne nutné sousedicich) a
uvazime vSechna policka lezici na priniku vybraného sloupce s vybranym fadkem. Dokazte nasledujici
tvrzeni:

1+2 (a) Pro libovolné b > 2 existuje N takové, Ze v libovolném obarveni tabulky tvaru N x N pomoci
b barev existuje podtabulka velikosti 2 x 2, jejiz poli¢ka jsou vSechna obarvena stejnou barvou.

(Za diikaz ziskdte 1 bod, a pokud jesté navic dokdzZete, Ze tvrzeni plati pro néjaké N < bl00,
ziskdte 2 body navic.)
(b) Pro libovolna ¢&isla b a k existuje N s nasledujici vlastnosti: v libovolném obarveni poli¢ek

tabulky tvaru N x N pomoci b barev existuje podtabulka velikosti k X k, jejiz policka jsou
vSechna obarvena stejnou barvou.

2. Dokaite, ze pro libovolné N > 2 existuje zpusob, jak obarvit hrany tuplného grafu Ky Cervené a
modfe tak, ze ¢ervenych hran bude vice nez modrych, a pfesto nebude existovat zadna ¢ervené kopie
grafu Kj.



