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Sesta série domacich tkoli
verze pro cviceni v patek od 10:40

e Reseni dodejte nejpozdéji ve ¢tvrtek 14. dubna.

e Prejete-li si mit své bodové zisky zvefejnény na webu cviceni, dejte mi védét. Mizete si pripadné
zvolit prezdivku.

e Cislo v ramecku u zadéani oznac¢uje bodové ohodnoceni piikladu.

. Necht (B, P) je kone¢na projektivni rovina. DokaZte, Ze (B, P) ma systém riznych reprezentanti.

(Ndpovéda: vzpomerite si, kolik bodit leZi na pitmee a kolik primek prochdzi jednim bodem v KPR.)

. Necht M je ¢tvercova matice tvaru n X n, jejiz prvky jsou nezdporné realna ¢isla. Predpokladejme,

ze pro kazdé i = 1,2,...,n plati, Zze soucet Cisel v i-tém Fadku M je roven jedné a také soucet Cisel
v i-tém sloupci M je roven jedné. Dokazte, Ze je mozné na kazdém tfadku matice M vybrat jedno
policko obsahujici kladné ¢&islo tak, ze zadné dvé vybrana policka nebudou ve stejném sloupci.

. Necht n a k jsou cela ¢isla spliiujici 1 < k < n. Ozna¢me symbolem G, ;, hypergraf, ktery mé vrcholy

{1,2,...,n} a jehoz hyperhrany jsou pravé v8echny k-prvkové podmnoziny mnoZiny {1,2,...,n}.
Rozhodnéte, pro které hodnoty n a k ma G, systém ruznych reprezentanti.

. Mé&jme hypergraf G = (V, H). Rekneme, ze funkce r: H — V tvori systém skororizngch reprezentanti

(SSR), pokud pro kazdou hyperhranu h € H je jeji ‘reprezentant’ r(h) prvkem h, a navic kazdy vrchol
x € V je reprezentantem nejvyse dvou riznych hyperhran. Dokazte, Ze hypergraf G = (V, H) ma
SSR, pravé kdyz plati
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(Za dukaz jedné implikace dostanete 1 bod, za dikaz obou 3 body.)
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