
Diskrétńı matematika 2017/2018
4. cvičeńı

Př́ıklad 1. Uvažme relaci
”
x je dělitelem č́ısla y“ na množině 1, ..., n.

• (Ukažte, že relace je uspořádáńı.) Je tato relace lineárńı uspořádáńı?

• Nakreslete Hasseho diagram pro n = 10. Určete minimálńı, maximálńı, nejmenš́ı a největš́ı
prvek.

• Čemu v tomto uspořádáńı odpov́ıdá infimum a supremum neprázdné podmnožiny?

Př́ıklad 2. Rozhodněte, zda existuje uspořádáńı splňuj́ıćı danou podmı́nku. Pokud existuje,
uvědte př́ıklad:

• Bez největš́ıho prvku, na konečné neprázdné množině.

• Bez největš́ıho i nejmenš́ıho prvku na konečné neprázdné množině.

• Bez největš́ıho i bez maximálńıho prvku na konečné neprázdné množině.

• Bez největš́ıho i bez maximálńıho prvku na nekonečné množině.

Př́ıklad 3. Mějme funkce f, g : N → N definované f(n) = 2n a g(n) = dn2 e. Určete vlastnosti
f, g, f ◦ g, g ◦ f.

Př́ıklad 4. Necht’ f : X → Y a g : Y → X jsou funkce takové, že pro každé x ∈ X plat́ı
(g ◦ f)(x) = x a pro každé y ∈ Y plat́ı, že (f ◦ g)(y) = y. Dokažte, že f i g jsou bijekce (tedy
prosté a na).

Př́ıklad 5. Ukažte, že pro zobrazeńı f : X → X na konečné množině X plat́ı, že f je prosté
právě tehdy, když f je na.

Př́ıklad 6. Určete počet prostých zobrazeńı na množině X ⊆ N, |X| = n.

Př́ıklad 7.

(a) Určete počet všech relaćı na čtyřech prvćıch. A co kdybychom měli n prvk̊u?

(b) Kolik z těchto relaćı je reflexivńıch? A kolik symetrických?

Informace o cvičeńı viz http://kam.mff.cuni.cz/∼janca/diskretka1718.php.
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