Diskrétni matematika 2017/2018

3. cvicend

Priklad 1. Rozhodnéte, zda jsou nésledujici relace ekvivalence. Pokud ano, urcete tiidy ekviva-
lence.

(a’) X = N733R1y <:>p|(.'13 - y) pE N7p > 2 pevné,
(b) X =Z\0,z2Rey < z|y A ylz,
(¢) X=N,zR3y < 3z N\1:zlyAzlx.

(Uvazujme délitelnost i v zdpornych ¢islech, tj. napi. (—1)|1, piip. si predstavte, ze jsou levé
i pravé casti vyrazu délitelnosti v absolutni hodnoté.)

Priklad 2. Dokazte, ze pro kazdou ekvivalenci R na X plati, ze R[z] (tfida ekvivalence urc¢end
prvkem x) je neprazdnd mnozina pro kazdy prvek x € X.

Priklad 3. Které z nasledujicich relaci na mnoziné N?(dvojice pfirozenych éisel) jsou usporadanimi?
Ktera z usporadani jsou linearni?

e Porovnani po obou soutfadnicich <g: (a,b) <g (z,y) ©@a <z Ab<y.

e Porovnéni v alespon jedné soutadnici <g: (a,b) <y (z,y) ©a<zVb<y.
Priklad 4. Uvazme relaci ,,z je délitelem ¢isla y*“ na mnoziné 1, ..., n.

e Dokazte, ze tato relace je usporadani. Je tato relace linedrni usporadani?

e Nakreslete Hasseho diagram pro n = 10. Urcete minimélni, maximélni, nejmensi a nejveétsi
prvek.

e Cemu v tomto usporadani odpovida infimum a supremum nepriazdné podmnoziny?

Priklad 5. Rozhodnéte, zda existuje usporadani spliujici danou podminku. Pokud existuje,
uvédte ptiklad:

e Bez nejvétsiho prvku, na koneéné neprazdné mnoziné.
e Bez nejvétsiho i nejmensitho prvku na koneéné neprazdné mnoziné.
e Bez nejvétsiho i bez maximalniho prvku na koneéné neprazdné mnoziné.

e Bez nejvétsiho i bez maximalniho prvku na nekoneéné mnoziné.

Informace o cviceni viz http://kam.mff.cuni.cz/~janca/diskretkal718.php.



