Diskrétni matematika 2017/2018

13. cviceni

Priklad 1. Mé&jme (ne nutné rovinny) graf G.

(a) Dokazte, ze barevnost grafu G je shora ohrani¢ena hodnotou 1 + maximalni stupen vrcholu
v G.

(b) Dokazte, ze barevnost grafu G je zdola ohrani¢ena velikosti maximalni kliky (tj. velikost{
nejvétsiho podgrafu, ktery je dplnym grafem).

Priklad 2. Dokazte, ze rovinny graf bez trojuhelnik obsahuje vrchol stupné nejvyse tii.
Priklad 3. Dokazte vétu o Ctyfech barvach pro rovinné grafy bez trojuhelniku.

Priklad 4. Dokazte vétu o tfech barvach pro vnéjskové rovinné grafy.

Mize se hodit vyuzit Pr. 10 z minulého cviceni: Dokazte, Ze kazZdy vnéjskové rovinng graf G
(tj. graf magici rovinné nakresleni takové, Ze viechny vrcholy lezi na vnéjsi sténé), ktery navic
splnuge, Ze vnéjsi sténa je ohranicena cyklem a kazZdd vnitini sténa je trojuhelnik, obsahuje vrchol
stupné nejvys dva.

Priklad 5.

(a) Nakreslete takovy rovinny graf, ze dudlni graf jeho rovinného nakresleni mé smycku.

(b) Charakterizujte takové souvislé rovinné grafy, ze dudlni graf jejich libovolného rovinného
nakresleni nema zddnou smycku.

Priklad 6. Existuje rovinny graf na 7 vrcholech majici 11 stén (v rovinném nakresleni)? Pokud
ano, nakreslete ho.

Priklad 7 (*). Ukazte, ze mé-li rovinny graf sudé stupné vrcholu, pak je barevnost jeho dudlu
rovna dvéma.

Preji hodné stésti ve zkouskovém!



