Diskrétni matematika 2017/2018

10. cviceni

Rozcvicka
Priklad 1. Naleznéte vSechny grafy, které neobsahuji cestu P; jako

(a) podgraf,

(b) indukovany podgraf.

Priklad 2. Najdéte piiklad dvou grafl, z nichz jeden je strom a druhy neni strom, se stejnym
skore.

Priklad 1. Charakterizujte grafy, které jde nakreslit jednim tahem, jenz nemusi byt nutné
uzavieny.

Priklad 2. Dokazte, ze kazdy eulerovsky graf je disjunktnim sjednocenim kruznic.

Priklad 3.

(a) Dokazte, ze orientovany graf G obsahuje uzavieny eulerovsky tah pravé tehdy, kdyz G
je silné souvisly a kazdy vrchol G ma stejny pocet vstupnich a vystupnich hran.

(b) Zkuste tvrzeni zesilit. Bud'to pifmo a nebo ukazte, ze pro takovy graf (tj. graf, ve kterém
ma kazdy vrchol stejny pocet vystupnich a vstupnich vrcholu, plati, ze G je slabé souvisly
pravée tehdy, kdyz je silné souvisly.

(Siln& souvislost znamend, ze mezi kazdou dvojici vrcholu v a v vede jak orientovand cesta z

u do v, tak orientovand cesta z v do u. Slaba souvislost znamend, ze mezi libovolnymi dvéma
vrcholy vede cesta, jejiz hrany mohou byt orientovany jak po, tak proti sméru cesty.)

Priklad 4. Dokazte, ze kazdy strom na alesponn dvou vrcholech ma alespon 2 listy.
Priklad 5. Dokazte nebo vyvratte, ze kazdy indukovany podgraf stromu je strom.

Priklad 6. Dokazte, ze pokud v kone¢ném stromu existuje vrchol stupné k, tak potom strom ma
alespon k listu.

Priklad 7. Dokazte, ze graf G = (V, E), ktery nemé kruznice a pro ktery plati, ze |V| = |E|+ 1
je strom.

Priklad 8 (*). Dokazte, ze kazdy graf G na alespon 3 vrcholech s minimalnim stupném vrcholu
alesponi /2 je hamiltonovsky.

(Graf je hamiltonovsky, jestlize v ném existuje hamiltonovskd kruznice, tj. kruznice prochazejici
v8emi vrcholy — jinak si lze pfedstavit jako uzavieny eulerovsky tah, ve kterém se nesmi opako-
vat vrcholy.)



