Linearni algebra II - 2.4. CV 5

O X tekneme, ze je vlastni ¢islo ctvercové matice A, pokud existuje vek-
tor x # 0 spliujici rovnici Ax = Ax Vlastni ¢isla \; jsou kofeny charakteri-
stického polynomu pa(t) = |A — t1].

Vlastni vektory prislusné danému A; splnuji rovnost Ax = \;x, neboli
jsou feSenim homogenni soustavy (A — \;I)x = 0.

Matice fadu n je diagonalizovatelna pravé kdyz ma n vlastnich cisel a
prostory vlastnich vektoru maji dimenze rovny algebraickym nasobnostem
prislusnych vlastnich ¢isel.

Soucin vlastnich ¢isel matice A je roven determinantu A.

Soucet vlastnich ¢isel matice A je roven stopé A (soucet prvku na di-
agonale).

I) Nésledujici matice jsou matice zobrazeni v roviné (R?). Naleznéte jeji
vlastni ¢isla a vlastni vektory a pokuste se interpretovat jejich geometrciky
vyznam.
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IT) Naleznéte vlastni ¢isla a odpovidajici vlastni vektory nasledujicich
matic nad télesem C.

A= (2 0) e ) e=(0 )

IIT) Naleznéte vlastni ¢isla a odpovidajici vlastni vektory matic nad télesem
C. Urcete, zdali jsou tyto matice diagonalizovatelné.
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IV) Urcete vlastni ¢isla matice
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V) U matice A = 16 4 15 -8 zname vlastni c¢isla 3,—4 a 5.
30 4 26 -—19

Dopocitejte zbylé vlastni ¢islo.

VI) Naleznéte dvé matice A a B, pro které A+B nema4 vlastni ¢isla rovna
souctum vlastnich ¢isel A a B a ani AB nem4d vlastni ¢isla rovnd souc¢inum
vlastnich ¢isel A a B. Dokazete néco fici o vlastnich ¢islech matic A + B a
AB?



