Linearni algebra II - 12.3. CV 2

Pfipomenuti: Pro permutaci bychom méli umét spocitat/zjistit:

cykly
rozklad na transpozice (prohozeni dvou prvku)

znaménko —1

inverzni permutaci
skladani permutaci

pocet sudych cykli __ _1poéet transpozic

I) Urcete grafy, cykly, rozklad na transpozice, pocet inverzi, znaménko a inverzni
permutace u nasledujicich permutaci: p, ¢ a u jejich slozeni gop a pogq.

(Permutace sklddame jeko zobrazeni, tedy (q o p)(i) = q(p(4)).)

a) p=1(6,4,1,5,3,2),q = (6,4,3,2,5,1)

b)p=(1,2,7,6,5,4,3,8,9),¢ = (1,3,5,7,9,8,4,2,6)

c)p=1(54,3,2,1,9,8,7,6),qg = (8,6,4,2,1,3,5,7,9)

IT) Pro¢ mé inverzni permutace p

-1 »

stejné” cykly, pocet inverzi i transpozic a

tim padem i znaménko jako puvodni permutace p?

I11) Pro permutaci p = (8,6,5,4,3,2,1,7) urcete permutaci p7.
alternativné i pro permutace z piikladu I).

IV) Pro n € N urcete sgn(n,n — 1,n —

2.n—3,..,3,2,1).

V) Trochu zajimavéjsi determinanty. Matice berte jako n x n.

2)
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r —1 0 0 0

0 = -1 0 0
d)

0O 0 O z -1

a, Qs ag ... Gp_1 Qp

VI) Spoctéte nasledujici determinant matice velikosti 2n x 2n

a) jak umite
b) rozvojem podle fadku ¢i sloupct.

Priklad pro n = 3.

a 00 000
0 a 000DbO0
0 0a b 0O
00 b a 00O
0 b 00 a0
b 00 0 0 a

VII) Jsou-li ¢isla 697, 476 a 969 délitelnd 17 (a to jsou), je také determinant
6 9 7
matice | 4 7 6| délitelny 177
9 6 9
Zkuste ulohu ftesit jinak, nez vypoctem determinantu a ovéreni, ze je délitelny.

VIII) S vyuzitim determinantu zjistéte, kdy je dimenze linearniho obalu vektoru
{(1,a,1,0)",(1,-1,1,a)7,(a,1,1,1)T, (a,0,0, —a)*} rovna 4.



