Prednaska 3, 13. bfezna 2014 (¢ast)

Jako prvni ilustracni priklad k raciondlnim generujicim funkcim odvodime
explicitni vzorec pro Fibonacciova cisla. Ta jsou dand rekurenci ag = a; = 1
a a, = Gp_1 + an—z pro n > 2. Rekurence se pomoci GF A(z) = ) ., a,a”
lehce prepise jako (1 —z — x?)A(z) = 1. Takze -
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Pisme 1 —z —2? = (1 —ax)(1 — fz). Pak a + 8 =1 a aff = —1, takZe
a a [ jsou kotreny kvadratického polynomu
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(r—a)(z—pB)=2"—-2—1, atedy o, =
feknéme, ze « ma + a [ ma —. Konstanty ¢ a d nalezneme ze vztahu
c(1—az)+d(l—-pz)=1; (2)

rovnost (1) pak totiz plyne vydélenim (2) polynomem 1—z—z?2. Tedy c+d = 1
a ca + dB = 0. Reseni této linedrni soustavy je
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Rozvoje do geometrickych rad davaji
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coz je hledany explicitni vzorec pro a,. Protoze |3| < 0.7, mizeme ho dale
zjednodusit na
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kde || - || oznac¢uje vysledek zaokrouhleni na nejblizsi celé ¢islo.




