Prvni série domécich tikolit z Kombinatoriky a graft II
(verze pro pateéni cviceni)

Vytesené priklady odevzdéavejte bud mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz nebo na papire na nékterém cviceni.
Reseni odevzdejte nejpozdéji na cviceni v patek 1. listopadu.

Izolovany vrchol v grafu je vrchol stupneé 0.
Priklad 1. Najdéte 5-reguldrni vrcholové 2-souvisly graf, ktery nemd perfektni parovani [3 body].

Priklad 2. Necht T = (V| E) je strom. Dokazte, ze T mé perfektni parovani pravé tehdy, kdyZ pro kazdy vrchol
v € V mé graf T — v pravé jednu lichou komponentu. [1 implikace: 1 bod, obé implikace: 3 body]

Priklad 3. Necht G = (V, E) je bipartitni graf. Dokazte, Ze G mé perfektni parovani, pravé kdyZ pro kazdou
mnozinu S C V plati, Ze v grafu G — S je nejvys | S| izolovanych vrcholi. [1 implikace: 1 bod, obé implikace: 3 body]

Priklad 4. Necht n > 2 je sudé ¢islo. Oznacme p,, pocet perfektnich parovani v uplném grafu K,,. Ze cviceni uz
vime, ze

pn=(Mm—-1)(n—-3)---1.
Necht G je graf na n vrcholech majici (g) — k hran. Dokazte, ze G méa aspon p,, — kp,_o perfektnich parovani.
Odvodte z toho, Ze kazdy graf na n vrcholech s vice nez (";1) hranami mé perfektni parovani. [4 body]



