5. Pisemka z Matematickych dovednosti (7.12.2010)

Dokazte:

1. Pro kazdé pfirozené n > 2:

Reseni indukci: Pro n = 2 vyjde po dosazeni 1/2 = 1/2, tvrzen{ tedy plati.
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2. Libovolnou ¢astku penéz vétsi nez 4 K¢ vyjadirenou v celych korundach lze sestavit jen uzitim
dvoukorun a pétikorun. [2]

Reseni indukci: Pro n = 5 vezmeme jednu pétikorunu a pro n = 6 tii dvoukoruny. Pro n > 6
poskladdme z indukéniho predpokladu ¢dstku n—2 (n—2 > 4 a tedy indukéni predpoklad pouzit
lze) a pfiddme jednu dvoukorunu.

3. Pokud m4 graf G n vrcholu a k hran (n > 2) a kazdy vrchol mé alespon jednoho a nejvyse dva
sousedy, pak je pocet vrcholu s pravé jednim sousedem roven 2(n — k). 2]

ReSeni poéitdnim dvéma zpusoby: Oznaéme x pocet vrcholi s pravé jednim sousedem.
Soucet stupinu vrcholu je potom 2(n —x) 4 . Soucet stupinu také dostaneme, pokud vyndsobime
dvéma pocet hran. Tedy
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4. Pro kazdou dvojici redlnych ¢isel a, b plati |a + 0| < |a| 4 |b]. 2]

Reseni rozborem piipadi:
(a) a>0&b>0:Potom |a] = a, |b| =bala+b =a+ba tedy tvrzeni plati dokonce
S rovnosti.

(b) a<0& b<0:Potom |a| = —a, |b| = —ba|a+b = —(a+b) a tedy tvrzeni plati dokonce
s rovnosti.

(¢) Préaveé jedno z cisel a, b je zdporné, BUNO a > 0,b < 0.
b<0
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