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8.série

. Necht G je graf a (A, B) je e-reguldrni par v G pro néjaké 0 < & < 1. Necht
|A| = |B| =n ap=d(A, B). Ukazte, ze pocet 4-cyklu vivovgvy v G tz. vy,v3 € A
a vy, Vs € B je alespon p*n* — 17en* — 2n3.

. Zformulujte a dokazte variantu Removal lemma pro Kj.

. Dokazte nasledujici zesileni Erdés-Stoneovy véty: Necht H je graf barevnosti ¢ > 2.
Pro kazdé § > 0 existuje v > 0 takové, ze kazdy graf G' s n vrcholy a alespon

(1-2L+5) %2 hranami obsahuje alesponn yn!V)l podgrafti isomorfnich H.

. Ukazte, Ze pro kazdé p > 0 existuji ¢,e > 0 takové, Ze plati nasledujici. Necht G je
graf a (A, B) je e-regulérni par v G. Necht |A| =|B|=nad(A,B) >p,a A’ C A
a B' C B jsou podmnoziny tz. |A’| = |B’| > (1 — ¢)n, kazdy vrchol A’ ma alespon
(p — 2¢)n sousedu v B' a kazdy vrchol B’ ma alespon (p — 2¢)n sousedu v A’. Pak
bipartitni podgraf G s partitami A" a B’ obsahuje alespon c¢n navzdjem hranové
disjunktnich perfektnich parovani.

. Dokazte nésledujici: pro kazdé a > 0 existuji ¢,ng > 0 takové, ze kazdy graf G s
n > ng vrcholy a alespoil an? hranami obsahuje [cn|-regularni bipartitni graf jako
podgraf.

. * Necht 0 < p < 1 je realné cislo. Ukazte, Ze jsou-li Ay, ..., Ay disjunktni
podmnoziny vrcholu néjakého grafu G stejné velikosti n, pary (A;, A;) jsou e-
regularni pro 1 < i < j <4, d(A;, A;) > p pro (4,75) € {(1,2),(2,3),(3,4),(4,1)}
a d(A;, A;) < ppro (i,7) € {(1,3),(2,4)}, pak G obsahuje alespon p*(1 — p)*n* —
100en?* indukovanych 4-cykli.



