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Př́ıklad 1. Ukažte, že v každé grupě plat́ı (a−1)−1 = a.

Př́ıklad 2. Ukažte, že v každé grupě plat́ı (a ◦ b)−1 = b−1 ◦ a−1.

Př́ıklad 3. Tvoř́ı následuj́ıćı objekty grupu se sč́ıtáńım, unárńım minus a nulovou matićı?

a) Matice

b) Čtvercové matice

c) Regulárńı matice

d) Diagonálńı matice

e) matice tvaru (
a b
c 0

)
a, b, c ∈ Q

Př́ıklad 4. Tvoř́ı následuj́ıćı objekty grupu spolu s násobeńım, invezrźı a jednotkovou matićı?

a) Matice

b) Čtvercové matice

c) Regulárńı matice

d) Diagonálńı matice

e) matice tvaru (
a b
c 0

)
a, b, c ∈ Q

Př́ıklad 5. Rozhodněte, zda některá z následuj́ıćıch tabulek definuje grupu.

(G, ·) a b c d
a a b c d
b b a c d
c c d b a
d d c a b

(G, ·) a b c d e
a a b c d e
b b a d e c
c c e b a d
d d c e b a
e e d a c b

Př́ıklad 6 (Direktńı součin grup je grupa). Mějme grupy (G, ·,−1 , 1) a (H, ·,−1 , 1). Dokažte, že direktńı součin
grup G×H a operace jsou definované ”po složkách”, tedy (g, h) ∈ G×H a (g, h) · (g′, h′) = (g · g′, h · h′).

Př́ıklad 7 (Opakováńı inverze). Nalezněte inverzńı matici k matici
n m · · · m
m n · · · m
...

. . .
...

m · · · m n




