
Druhá sada domácích úkol·

za kaºdý správn¥ vy°e²ený p°íklad získáte dva body

P°íklad 1. Dokaºte, ºe
√
3 není racionální £íslo.

P°íklad 2. Dokaºte, ºe rovnice x3 + x+ 1 = 0 nemá racionální °e²ení.

P°íklad 3. Dokaºte, ºe pro kaºdé n ∈ N je n3 + 5n násobek 3.

P°íklad 4. Dokaºte, ºe pro libovolné p°irozené £íslo n ∈ N jsou následující dva výroky ekvivalentní:

(A) �íslo n je násobek t°í.

(B) Pro libovolné £íslo x, které je násobkem patnácti platí, ºe n− x je násobek t°í.

P°íklad 5. Dokaºte, ºe pro libovolné £íslo n ∈ N platí, ºe n je sudé, práv¥ kdyº 2n − 1 je násobek t°í.

P°íklad 6. De�nujme posloupnost £ísel a0, a1, . . . následovn¥: a0 = 1, a1 = 5 a pro n ≥ 2 platí
an = 4an−1 + 5an−2. Dokaºte, ºe pro n ≥ 0 platí an = 5n.

P°íklad 7. V rovin¥ je nakresleno n p°ímek, ºádné dv¥ z nich nejsou rovnob¥ºné a ºádné t°i z nich se
neprotínají v jednom bod¥. Dokaºte, ºe tyto p°ímky d¥lí rovinu na 1 +

(
n+1
2

)
oblastí.

P°íklad 8. Nech´ Fn ozna£uje n-té Fibonacciho £íslo. Dokaºte, ºe pro kaºdé n ∈ N platí

n∑
k=1

F2k = F2n+1 − 1.

P°íklad 9. Nech´ Fn ozna£uje n-té Fibonacciho £íslo. Dokaºte, ºe pro kaºdé n ∈ N platí Fn−1Fn+1 =
F 2
n + (−1)n.


