
Domácí úkol z matematické analýzy II

Termín odevzdání: ned¥le 6. kv¥tna

1. Nech´ X je n¥jaká mnoºina a nech´ d1 a d2 jsou dv¥ metriky na mnoºin¥ X. O které z
následujících dvou funkcí m·ºeme s jistotou °íci, ºe to je metrika na X?

(a)1 da(x, y) = max{d1(x, y), d2(x, y)},

(b)1 db(x, y) = min{d1(x, y), d2(x, y)},

2. Nech´ C([0, 1]) ozna£uje mnoºinu v²ech spojitých funkcí z uzav°eného intervalu [0, 1] do R,
kde [0, 1] i R mají obvyklou metriku. P°edpokládáme, ºe v krajních bodech [0, 1] jsou funkce
z C([0, 1]) jednostrann¥ spojité. De�nujme následující dv¥ metriky na mnoºin¥ C([0, 1]):

• d1(f, g) =
∫ 1

0
|f(x)− g(x)| dx

• d2(f, g) = maxx∈[0,1] |f(x)− g(x)|.

(a)2 Ov¥°te, ºe d1 a d2 jsou opravdu metriky.

(b)2 Najd¥te posloupnost (fn)
∞
n=1 prvk· C([0, 1]), která je konvergentní v metrickém prostoru

(C([0, 1]), d1), ale není konvergentní v prostoru (C([0, 1]), d2).


