Druhé série domacich tkoli z Kombinatoriky a graft II
(verze pro tterni cviceni)

Vytesené priklady odevzdéavejte bud mailem na adresu jelinek@iuuk.mff.cuni.cz nebo na papire na nékterém cviceni.
Reseni odevzdejte nejpozdéji v pondéli 14. listopadu.

Priklad 1. Necht H je graf s vrcholy vy, vs,...,v;r a necht G je libovolny graf. Dokazte, Zze G obsahuje H jako
minor, pravé kdyz G obsahuje k neprazdnych souvislych navzajem disjunktnich podgrafi Uy, Us, ..., Uy takovych,
ze pro kazdou hranu {v;,v,;} grafu H existuje v grafu G hrana spojujici vrchol z U; s vrcholem z U;. [1 implikace:
1 bod, obé implikace: 3 body]

Priklad 2. Nakreslete na torus tuplny graf K. [1 bod]
Priklad 3. Ukazte, ze kazdy d-degenerovany graf ma pramérny stupen nejvyse 2d. [2 body]

Priklad 4. Ukazte, ze pro kazdou plochu existuje jen kone¢né mnoho neizomorfnich 7-reguldrnich grafa, které lze
na tuto plochu nakreslit [2 body]. Najdéte vSechny plochy T', pro které existuje nekoneéné mnoho neizomorfnich
6-reguldrnich graft, které lze na I" nakreslit [3 body].

Priklad 5. Pro potfeby tohoto prikladu predpoklddejme, Zze dva izomorfni grafy jsou totozné. Formalnéji feceno,
slovem ‘graf’ oznacujme celou t¥idu izomorfismu grafa.

Oznatme G <., H relaci “G je minor H”. Pro danou mnozinu grafit F ozna¢me Forb(F) mnozinu vSech téch grafi,
které neobsahuji zadny graf z mnoziny F jako minor (takze naptiklad Forb({ K5, K3 3}) je pfesné mnozina rovinnych
graf, dle Kuratowského—Wagnerovy véty).

Necht M je libovolnd mnozina grafi. Dokazte, Ze nésledujici dvé tvrzeni jsou ekvivalentni [2 body]:
1) MnozZina M je wzaviend vici minorum, tj. pro kazdy graf G patiici do M plati, Ze i kazdy minor G patii
do M.

2) Existuje mnozina grafi F (tfeba i nekonecnd) takova, ze M = Forb(F). (Takové mnoziné F se obvykle rikd
mnoZina zakdzanych minord pro M.)



