
�está série domácích úkol·
verze pro cvi£ení v úterý od 12:20

• Lh·ta pro dodání °e²ení je úterý 7. dubna v 6 hodin ráno.

• Svá °e²ení mi posílejte mailem na adresu jelinek@iuuk.m�.cuni.cz nebo mi je po p°edchozí domluv¥
p°ineste osobn¥.

• �e²ení by m¥lo obsahovat nejen kone£ný výsledek, ale i postup, jak jste k výsledku dosp¥li.

• P°ejete-li si mít své bodové zisky zve°ejn¥ny na webu cvi£ení, dejte mi v¥d¥t. M·ºete si p°ípadn¥
zvolit prezdívku.

• �íslo v ráme£ku u zadání ozna£uje bodové ohodnocení p°íkladu.

1.2 Nech´ G je graf, jehoº kaºdý vrchol má stupe¬ nejvý² 3. Dokaºte, ºe ke(G) = kv(G).

2. Rozhodn¥te, zda jsou následující tvrzení pravdivá:

(a)1 Pro libovolný graf G a libovolnou jeho hranu e platí ke(G) ≥ ke(G− e).

(b)1 Pro libovolný graf G a libovolný jeho vrchol v platí ke(G− v) ≥ ke(G)− 1.

3.2 Nech´ G = (V,E) je vrcholov¥ k-souvislý graf, a nech´ v1, v2, . . . , vk je n¥jaká k-tice r·zných vr-
chol· G. Vyrobme nový graf H tak, ºe ke G p°idáme nový vrchol x a k nových hran {x, v1}, {x, v2},
. . . , {x, vk}. Dokaºte, ºe H je vrcholov¥ k-souvislý.

4.1+2 Nech´ G je graf s alespo¬ k + 1 vrcholy. Dokaºte, ºe následující dv¥ tvrzení jsou ekvivalentní:

a) G je vrcholov¥ k-souvislý.

b) G pro libovolnou (k+1)-tici r·zných vrchol· (x, v1, v2, . . . , vk) lze vG najít k-tici cest P1, . . . , Pk,
kde Pi spojuje vrchol x s vrcholem vi, a ºádné dv¥ tyto cesty nemají krom¥ x ºádný spole£ný
vrchol.

Za jednu implikaci dostanete 1 bod, za ob¥ 3 body. P°i °e²ení tohoto p°íkladu se vám m·ºe hodit
tvrzení z p°íkladu 3. Toto tvrzení smíte pouºít, i kdybyste p°íklad 3 neum¥li vy°e²it.


