
Domáćı úkoly z Kombinatoriky a graf̊u I
3. série

Termı́n odevzdáńı: 17.3.2009

Všechna svá tvrzeńı řádně zd̊uvodněte. Můžete bez d̊ukazu použ́ıvat tvrzeńı z přednášky a
cvičeńı, vždy ale napǐste zněńı tvrzeńı, které použ́ıvate.

1. Necht’ Dn znač́ı množinu všech dělitel̊u č́ısla n. Množinu Dn uspořádáme relaćı dělitel-
nosti. Pro n = 2 · 3 · 5 · 7 · 11 · 13 · 17 · 19 · 23 určete délku nejdeľśıho

(a) řetězce, [1 bod]

(b) antǐretězce. [2 body]

2. Mějme množinu I = {I1, I2, . . . , In} interval̊u na reálné př́ımce R takovou, že každý
bod x ∈ R lež́ı v nejvýše k r̊uzných intervalech. Dokažte, že I lze rozložit na k množin
I1, . . . , Ik tak, aby v každém Ij byla každá dvojice interval̊u disjunktńı. [3 body]

3. Mějme systém N podmnožin X, který neobsahuje žádnou trojici A,B,C množin
splňuj́ıćıch A ⊂ B ⊂ C. Dokažte (např. podobně jako se dokazovala Spernerova věta),
že |N | ≤ 2

(

n
⌊n/2⌋

)

, kde n = |X|. [3 body]
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