Domaci tkoly z Kombinatoriky a grafu
9. série
Termin odevzdani: 30.4.2008

. Miizové body v roviné (tj. body s celo¢iselnymi souradnicemi) jsou obarveny dvéma
barvami. Dokazte, Ze lze najit 2008 vodorovnych a 2008 svislych ptimek takovych, ze
vsech jejich 20082 pruseciki m4 stejnou barvu. [3 body]

. Pfirozena ¢isla jsou obarvena dvéma barvami. Dokazte, ze lze vybrat jednobarevnou trojici
ruznych prirozenych éisel x,y, z spliujici y = (z + 2)/2. (z,y, z tedy tvori aritmetickou
posloupnost délky 3) [3 body]

. Dokazte, ze pokud obarvime mnozinu vSech bodu roviny dvéma barvami, pak vzdy na-
jdeme 3 stejnobarevné body, které tvoii vrcholy rovnostranného trojihelnika. HINT: Muze
se hodit tvrzeni z predchoziho ptikladu, které zde muzete bez dukazu pouzit i v pripadeé,
ze predchozi piiklad neméte vyftesen. [3 body]

. Najdéte posloupnost délky (r — 1)? tvofenou navzajem ruznymi celymi ¢isly, kterd neob-
sahuje ani rostouci ani klesajici podposloupnost délky . (podposloupnost je posloupnost,
kterd vznikne vyskrtanim nékterych prvki puvodni posloupnosti) (3 body]
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