
Domáćı úkoly z Kombinatoriky a graf̊u
10. série

Termı́n odevzdáńı: Neomezený

1. Uvažujme graf d-dimenzionálńı hyperkrychle (d ≥ 1). To je graf, jehož vrcholy jsou
posloupnosti nul a jedniček délky d a dva vrcholy jsou spojeny, právě když se jejich
posloupnosti lǐśı v jediné souřadnici. Každou hranu zorientujeme do vrcholu s vyšš́ım
počtem jedniček a přiděĺıme j́ı jednotkovou kapacitu. Najděte maximálńı tok ze zdroje
z = (0, 0, 0, . . . , 0) do stoku s = (1, 1, 1, . . . , 1). [2 body]

2. Modifikujte Ford-Fulkerson̊uv algoritmus tak, aby fungoval pro orientované grafy s ome-
zeńımi na kapacity vrchol̊u namı́sto hran. (Podmı́nka tedy je, že tok vstupuj́ıćı a tok
vystupuj́ıćı z vrcholu u muśı být nejvýše rovny zadanému c(u)). [3 body]

3. Dokažte, že pro všechny možné hodnoty kapacit a, b, c, d, e, f se Ford-Fulkerson̊uv algorit-
mus na následuj́ıćım grafu vždy zastav́ı. (Zlepšuj́ıćı cestu, která se použije, si nevyb́ıráte
- v každé iteraci muśıte vźıt v úvahu všechny možnosti výběru zlepšuj́ıćı cesty). [4 body]

a

b

c
d

e

f

Z S
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